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Obraz kru Znice v perspekivnej afinite

Veta I Obrazom kruznice v perspektivnej afinite rovinya na rovinu a’, a tiez
v perspektivnej afinite roviny 77 na seba, je elipsa (prip. kruznica).

k —kruznica v rovinen,

k=[S ]

a) Perspektivna afinitar— a s osouo a smeroms zobrazik - k', kdek” je rovnobezny
priemet kruznicé&. Premietacim utvarom je kruznicova valcova plockdak’ je elipsa, prip.
kruznica.

b) Nech v otéeni rovinya do a” okolo osio je k, otocena poloha kruzniclke,

Potom rovnobeznym priemetom perspektivnej afisity o v smereS§ je perspektivna
afinita roviny 77= @’ na seba, ktora zobrazk, — k', jej smer je §;S”.
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Afinn é vlastnosti elipsy

Veta 2 Obrazom dotynice krivky v perspektivnej afinite je dd@tyica obrazu
danej krivky.
Definicia 1 ZdruZené priemery elipgyazyvame také dva priemery elipsy, pre ktoré
plati, Ze dotynice v krajnych bodoch jedného priemeru su rovnoéezn
s priemerom k nemu zdruzenym.
Veta 3 Nech perspektivna afinita — 77 (prip. a— a') zobrazi kruzniclk do
elipsy k. Potom obrazontubovd’nych dvoch kolmych priemerov
kruznicek s zdruzené priemery elipgy.

t | MN | t* tN , | N

Poznamka: Doty¢nice v krajnych bodoch
M k| N priemeru kruznice su kolmé na tento priemer,
t Ht teda v perspektivne afinnom obraze su

rovnobezné s obrazom kolmého priemeru
kruZnice.
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Speciélne perspekivne afinity medzi kruZnicou a elipsou

Majme elipsik danu vrcholmiAB, CD: lof

1) Perspektivna afinita roviry- 1t sl

o os afintyo=AB=A=A,B=B',S=S,

* k - k', k" je hlavna vrcholova kruznica
K'=[Sr=a],

e« C- C,smers=CC’ o,

« charakteristika Kk :%_

2) Perspektivna afinita roviny- 1t

* osafintyo=CD=C=C',D=D’,S=S,

* k- K, k" je ved’ajSia vrcholova kruznica
K =[S r=h],

* Ao A, smers=AA"[o,

o charakteristikak = g.
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Speciélne perspekivne afinity medzi kruznicou a elipsou

M’

Majme elipsu k danu zdruzenymi priemermi KL, MN: S

3) Perspektivna afinita rovinyg- 1t

S=S L=L’
e osafintyo=KL=>K=K",L=L",S=S, °
* k - k', K je kruznicak” =[S, r = |SK]],
« M - M, SMIKL, smer afinity jes= MM ".
M

K/%

L

r

o=tN X N=s

4) Perspektivna afinita rovinyg- 1t
e os afintyo=tN=N=N",

r s
e KL o=k =K, K" je kruznicas

polomeronr = |SK], S
e MN - M'N,M'NOo, |S'N|=r,
e S5 S, smer afinity je s=SS.
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Zastavkova (trojuholn ikova) konstrukcia elipsy

. ]
Majme elipsiwk danu vrcholmiAB, CD, zostrojte’ubovd’ny bodN, ktory na nej lezi:
Y

1) Perspektivna afinita roving— 1t 2
» os afinitylo=AB=k - 1k k=[S r=4a],
» C - IC, smerls[To.

1p52p

k
2) Perspektivna afinita roving- 1t
» os afinity20=CD=k - %k,%k=[Sr =], | (%K
e A - 2A, smers[Po, A\ 2A =x

3) Zvolime priamkdp=2p: SO p =2p,
Ip Nk =IN,%p n %k =2N.
4) Zostrojime priamkyl : INO 1, 1 | 15

2:2N02,2 | 2s,
5) BodN: 1l n 2 =N, Nje bod elipsy.

Doékaz:

lo=x,20=y, 90, O]; N [N, y2N],

NDO%k: tedaN [a cos¢, bsin @]
y=asing,

2NO2%: x=bcosg, = NDOk: x =acosg,

y = bsin ¢, ¢o je parametrické vyjadrenie elipsy.
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Rozdielova (pruzkova) konstrukcia elipsy
|
» Zostrojme priamkwy: N[ q, g [ p.
* Nechgnlo=Kaqn?2=L.
Aké su dizky Usetiek NK
aNL ? k C

Z rovnobeznik&KN2N vyplyva, e| NK | =b, 2 S

z rovnobeznik&LNIN vyplyva, ze| NL | = a. A /K
L

Teda dZka Useéky KL je rozdielomhlavnej a
ved’ajSej polosijKL |=a- b,

Postup rozdielovej korstrukcie

Majme elipsik danu vrcholmiAB al'ubovd’nym bodom,
ktory na nej leZi. Utte dzku vedajSej polosb elipsy.

1) Zostrojime kruznicm =[N, r =a].
2)mn 2 =1L.

3)NLn o =K.

4) |INK|=h.
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Rytzova konstrukcia 2

| m

- Pomocou zastavkovej konStrukcie zostroji a ~
zdruZené priemerkL, MN elipsy. 1K N

- AK K 2K doplInime na obdnik K K 2K N *. b N
- ATK 2K N "0JAIN 2N N a su otéené o 90 okolo S. 3

N

- Body 1, 2 su prieseéniky osi a Thalesovej 1 \A
kruznicem, ktorej stred jéD =stredKN .

- Z lichobeznikalK 2KSvyplyva, ze|1K | = b, M

tiez plati, zd 2K | = | IKS| = a.
PostupRytzove| korstrukcie

Majme elipsik danu zdruzenymi priemerriiL, MN.
Zostrojte osi elipsy. m

1) OtatimeN o 9C¢° doN'". aN L
2) O: stredKN . o
3) Zostrojime kruznicun =[O, r = |OS]]. K AN

20

4)mn KN ={1, 2}. 1NA |
5) 1S=10, 2S=20, hlavna os je v ostrom uhle

priemerovKL, MN. MO

6)|LK | =b, | 2K | = a.

1o

1o
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